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Kafelkowanie prostokatami

W problemie dana jest dwuwymiarowa tabliéanieujemnych liczb oraz catko-
wita, dodatnia liczbgp. Trzeba podzieti A na co najwyzejp roztacznych pro-
stokatow tak, aby zminimalizowanajwieksza wage prostokata w podziale. Waga
prostokata to suma liczb w nim zawartych.

Problem ten jesN P-trudny i od 1998 ukazywaly sie dla niego kolejne algorytmy
aproksymacyjne o coraz lepszych wspotczynnikach, po¢agrad % przez

2%, 22, 2% i wreszcie na 2 konczac. M6j wkiad to algorytmy o wspétczynnikach
235,27 i 23. Ten ostatni jest dodatkowo najlepszym, jaki mozna skopstst
uzywajac stosowanego dotychczas i jedynego znanegaiogenia dolnego.

W trakcie rozwiazywania problemu coraz bardziej odskange jego struktura,
ktéra dla tablic trudnych do podziatu okazuje sie specyifiezegularna i lokalnie
rekurencyjna.

Rozwinigte przeze mnie podeje mozna wykorzystado binarnej wersji pro-
blemu, w ktérej tablica sktada sie z zer i jedynek, oraz dosjirerielowymiarowej,
w ktorej tablica jest dowolnie wymiarowa, codyoze wkrétce przedstawie.

Algorytmy grafowe

W pracach o matchingach zajmuje sie, wraz z wspotpradamni, znajdowa-
niem w grafie dwudzielnym najwigkszego matchingu spedciego okrglone kry-
terium.

W jednym przypadku wierzchotki po jednej stronie grafu {legrhci) maja uporzad-
kowane liniowo listy podzbioréw wierzchotkdw z drugiej @ty grafu (posad) i
chodzi o to, aby znalé&ztaki matching, w ktérym jak najwigksza liczba aplikantow
jest przyporzadkowana do posad dla nich najlepszych i podviarunkiem, jak
najwieksza liczba aplikantow jest przyporzadkowana deggl z drugiego miejsca
itd. Problem ten mozna zredukotveo znajdowania matchingu wazonego, jednak
mozna dosta szybszy algorytm o czasie dziatar@(Cnm), gdzieC to jest naj-
wiekszy mumer miejsca posady wystepujacy w rozwiazaptymalnym, ktory
jest kombinatoryczny i wykorzystuje twierdzenie Edmonclai o rozkladzie.

W drugim przypadku obie strony wierzchotkéw w grafie wadinja wierzchotki
ze strony przeciwnej i trzeba znatejpk najwigkszy matching silnie stabilny tzn.
taki, w ktorym nie istnieja dwie pary wierzchotkdw, ktoreymieniajac sie part-
nerami poprawityby swoje sytuacje. Ztozd@doczasowa podanego algorytmu, to
O(nm).
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